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4°	PROVA	PARZIALE	–	modalità	A	

	

1. Data	 la	 funzione	݂ሺݔ, ሻݕ ൌ ට
௬

௬ା௫
,	 calcolarne	 il	 dominio	 e	 descriverne	 la	 sua	 topologia	

(aperto,	 chiuso,	 limitato,	 illimitato,	 compatto,	 convesso,	 connesso).	Rappresentare,	 se	

possibile,	 le	 sue	 curve	di	 livello	݇ ൌ 2	e	݇ ൌ െ1.	 Calcolare	 la	 sua	derivata	 direzionale	

nel	punto	ሺ1,1ሻ	lungo	la	direzione	data	dal	vettore	ሺ1, െ2ሻ.	

	

2. Calcolare	il	seguente	limite:	

lim
ሺ௫,௬ሻ→ሺ଴,଴ሻ

ݕݔ2

݁௫మା௬ర െ 1
	

	

3. Classificare	gli	eventuali	punti	stazionari	della	seguente	funzione:	

݂ሺݔ, ሻݕ ൌ ଷݔ2 െ ݕݔ6 ൅ 	ଶݕ3

	

4. Cercare,	 con	 il	 metodo	 ritenuto	 più	 opportuno,	 i	 candidati	 a	 essere	 punti	 di	 ottimo	

locale	della	 funzione	݂ሺݔ, ሻݕ ൌ ଶݔ3 െ ݕ ൅ 4	con	 il	vincolo	ݔଶ ൅ ଶݕ ൌ 4.	Motivare	se	 tra	

di	essi	ci	sono	almeno	due	ottimi	globali.		

	

5. Risolvere	il	problema	di	Cauchy:	

ቐ
ᇱݕ ൌ ݁௧ି௬

ሺ0ሻݕ ൌ 1
	

	

6. Risolvere	la	seguente	equazione	differenziale:	

ᇱᇱݕ െ ᇱݕ6 ൅ ݕ9 ൌ ݐ3 ൅ 1	
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4°	PROVA	PARZIALE	–	modalità	B	

	

1. Data	 la	 funzione	݂ሺݔ, ሻݕ ൌ ට
௫

௬ା௫
,	 calcolarne	 il	 dominio	 e	 descriverne	 la	 sua	 topologia	

(aperto,	 chiuso,	 limitato,	 illimitato,	 compatto,	 convesso,	 connesso).	Rappresentare,	 se	

possibile,	 le	 sue	 curve	di	 livello	݇ ൌ െ2	e	݇ ൌ 1.	 Calcolare	 la	 sua	derivata	 direzionale	

nel	punto	ሺ1,1ሻ	lungo	la	direzione	data	dal	vettore	ሺ3,2ሻ.	

	

2. Calcolare	il	seguente	limite:	

lim
ሺ௫,௬ሻ→ሺ଴,଴ሻ

ݕݔ3
lnሺ1 ൅ ଶݔ ൅ ସሻݕ

	

	

3. Classificare	gli	eventuali	punti	stazionari	della	seguente	funzione:	

݂ሺݔ, ሻݕ ൌ ଷݕ2 െ ݕݔ6 ൅ 	ଶݔ3

	

4. Cercare,	 con	 il	 metodo	 ritenuto	 più	 opportuno,	 i	 candidati	 a	 essere	 punti	 di	 ottimo	

locale	della	 funzione	݂ሺݔ, ሻݕ ൌ ଶݔ3 െ ݕ ൅ 4	con	 il	vincolo	ݔଶ ൅ ଶݕ ൌ 4.	Motivare	se	 tra	

di	essi	ci	sono	almeno	due	ottimi	globali.		

	

5. Risolvere	il	problema	di	Cauchy:	

ቐ
ᇱݕ ൌ ݁ି௧ି௬

ሺ0ሻݕ ൌ 2
	

	

6. Risolvere	la	seguente	equazione	differenziale:	

ᇱᇱݕ ൅ ᇱݕ8 ൅ ݕ16 ൌ ݐ8 െ 4	
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