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FUNZIONI IN DUE VARIABILI

ESERCIZI CON SOLUZIONE

1. Determinare il dominio delle seguenti funzioni e rappresentarlo sul piano
cartesiano:

a) fC,y)=In(1-x*-y?)
b) f(x,y) =In(x*+y*

o) fxy)=y>—x*

d) f(xy) =In(x*+y?)

e) f(xy)=In(xy? +x*y)
a) x2+y?<1
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b) x? + y* > 0 verificata ovunque tranne che in (0, 0)
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c) y2—x*=20,(y—x®)(y+x3) =0
y=>xtoy>—x?
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d) In(x?+y2)=>0,x*+y?>1

e
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e) xy?+x%y>0,xy(y +x)>0
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2. Determinare le curve di livello k delle seguenti funzioni:

a) f(x,y)=2x—5y
b) fCx,y) =x%y

c) f(x,y)=\/%

d) fxy) =5

x2+y?

a) 2x—5y=k,y=§x—§
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. Calcolare i seguenti limiti in due variabili:

a)

b)

c)

d)

b)

. xy?+1
M y)-000) 32552
In(x +1
lim iy 0.1y ) po :
. x3-2xy+y?
im0 252
4
M y)-000) 7757
. sin(xy)
M y)-00) 5752
li xy?+1 1
1M 5 1)-(0,0) X24yZ ot +co
In(x%y2+1)
limeeyys0n = =%
ponendo xy = t, si ha xy - 0-1,t - 0 e si ottiene
. In(¢2
limg o " = fim, & = 0

. x3-2xy+y®> 0
limeey)-00 520,z =

3_x2

. . . . X
calcolandolo lungo la direzione y = x si ha lim,_, 2 =3



d)

3

calcolandolo lungo la direzione y = 2x si ha lim,_,, 5967 =0

dunque il limite dato non esiste.

lim v 0
(¥)=(0,0) y2 494 o

calcolandolo lungo la direzione y = 0 si ha lim,_,,0 =0

calcolandolo lungo la direzione x
dunque il limite dato non esiste.

sin(xy) _ 0

lim(ey)-00) 7212 = o

calcolandolo lungo la direzione y

. . . . X
asintotico a x2 per x — 0, si ha: lim,_, Tz 3

. . vyt
0 si ha lim,,_,o vl 1

sin x?2

x si ha limx_,o ? =

2

1
2

sinx3

calcolandolo lungo la direzione y = x? si ha lim,_,——

. . o . . . . X
asintotico a x3 per x —» 0 e x? + x* & asintotico a x? per x - 0, si ha: lim,_, —=0

dunque il limite dato non esiste.

x24x*

0 ... .
-, poiché sinx? &
0

o ... A
=, poiché sin x3 e

3



